Egy haromszogtani gyakorlé feladat

A feladat — 1. 4dbra

1. dbra

Hatarozzuk meg a betlik kozti berajzolt — egyenes és gorbe — szakaszok hosszat az r sugar
¢s a ¢ kozepponti szog fiiggvényeben!

A megoldas

Eldszor a szogviszonyokat kell tisztazni. Ehhez tekintsiik a 2. abrat!

~ Az OAB 1¢v6 szog ¢ / 2 , mert ez a BC iven nyugvo keriileti szog, mely fele az ugyan -
azon iven nyugvo kézépponti szognek.

~ Az ABO szog is ¢ /2, mert az OAB haromszog egyenlo szara.

~ Az ABC szog derékszog, Thalész tétele miatt.

~ Az OBD szog derékszog, mert a sugar merdleges a B pontbeli érintore.

~ A CBD szogis ¢ /2, mert ha az AB és OB szakaszok kdzbezart szoge ¢ /2, akkor a
derékszogii elforditottjaiké is az.

~ Az ECD sz0g is ¢, hiszen egyallasa a BOC szdggel.

Ezutan derékszogli haromszogeket is keresve kiszamitjuk az egyenes szakaszok hosszat:
AO=0B=0C =r; E=2-r-cos%; B_C=2-r-sin%; BF =BE =7r-sing;
AC=2r;OF =r-cos¢; OD =—— ; CF=r-(1—cos¢); AF =r-(1 4 cos @) ;

cos @

ﬁ=2-r-sin2%; BD =r-tge; DE =71-(tgp —sing);

—cos<p); @zr-(cosl(p —1);@ r-(cosl(p +1).
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Végiil a gorbe szakaszok hossza: BC =r-¢; AB =1 (r — ¢).



2. abra

M1. A nem részletezett szamitasokat az érdeklddé Olvasora bizzuk.
Itt érdemes figyelni arra, hogy ugyanaz a szakaszhossz tobbféleképpen is felirhato, kiilon -
b6z0 alaku, de azonos atalakitasokkal egymasba atvihetd trigonometriai 0sszefliggésekkel.

M2. Tekinthetjiik a 2. dbrat egyfajta ,,varazsdbra” gyanant is, mely rajzosan szemlélteti a
trigonometriai 0sszefliggések geometriai jelentését. Volt mar ilyen korabban, tobb is.

Egy ilyet mutat a 3. 4bra.
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3. abra



Eszerint—v.o.[ 1 ]! —:

sin 1—cos
tgl = e _ Loy

" 1+4cos 4] " sin Q

Ebben az 6sszefliiggésben — nem is annyira rejtve — benne foglaltatik az atszorzassal adodo
sin¢p = (1+cosp) (1 —cosp)=1—cos?¢p — cos’?¢+sinp =1

azonossag is. Erdemes ezeket megjegyezni.
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